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1. Intersection de deux langages non-contextuels

Soit Σ = {a, b, c}. Soit L1 et L2 les langages sur Σ définis par :

L1 =
{
anb2ncm | n, m ∈ N

}
L2 =

{
anbmc2m | n, m ∈ N

}
1. Montrer que L1 et L2 sont non-contextuels en donnant deux grammaires non-

contextuelles G1 et G2 telles que L(G1) = L1 et L(G2) = L2.

2. Montrer que L1 ∩ L2 n’est pas non-contextuel en utilisant les propriétés de sta-
bilité.

2. Propriété de stabilité

Si L est un langage sur un alphabet Σ, on définit init(L) par :

init(L) = {x ∈ Σ∗ | ∃y ∈ Σ∗ . xy ∈ L}

Montrer que si L est non-contextuel alors init(L) est non-contextuel.
On pourra partir d’une grammaire G sous forme normale de Chomsky telle que

L(G) = L\{ε} et donner une grammaire non-contextuelle ayant pour langage init(L).
Énoncer ensuite les résultats intermédiaires qu’il faudrait prouver pour démon-

trer que la grammaire donnée convient et indiquer rapidement comment prouver ces
résultats.


